Trabalho de Introducao a Légica e Teoria de Conjuntos

Data de Entrega: 30/03, Quita-feira as 19h.
1) Prove que o conjunto vazio () ¢ um subconjunto de qualquer conjunto.
(Sugestao: ver teorema provado em sala)

2) Demonstre que
a) ACh=A=0.
b) Se AGC Be BC Centao AG C.
c) Se ACBeB G Centao AG C.

3) Em cada um dos seguintes itens, determine se a afirmativa ¢ verdadeira ou falsa.

Se for verdadeira, demonstre-a. Se for falsa, dé um contra-exemplo.
a) Se A Be BC Centao A¢ C.
b) Se AZ Be B¢ C entao A ¢ C.
c) Sex € Ae A¢ Bentao x ¢ B.
d) Se AC Bex ¢ Bentao x ¢ A.

3) Demonstre que

a) ACB< AUB = B.
b) AC B< ANB = A.

c) AC B= p(A) C p(B), onde p(A) é o conjunto das partes do conjunto A.

4) Dados dois conjuntos A e B quaisquer, prove que (AN B) = A'U B’

(Sugestao: a prova ¢ andloga ao item (a) do Lema de Morgan provado em aula)
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5) Encontre a interse¢ao da familia de intervalos: ]0, 1[,]0, 5[, 10, 5[,

(Sugestao: Ver exemplo feito em aula)
6) Seja {A,|y € I'} uma familia arbitraria de conjuntos. Prove que

(Na) -y

yel yerl’



(Sugestao: a prova é analoga a prova do item (a) do Teorema de Morgan Generalizado
feito em aula)

7) Descreva geometricamente o conjunto {(z,y) € IR x R| |z + y| < 1} esbo¢ando um
grafico no plano cartesiano.

8) Seja m € Z, fixado. A relacao de congruéncia = modulo m, no conjunto dos

nimeros inteiros Z é definida por:
r = y(mod m) < x — y = km, para algum k € Z.

Mostre que a relagao de congruéncia definida acima é uma relagao de equivaléncia em Z.
(Sugestao: ver exemplo feito em aula)
9) Seja f : X — Y uma funcao e seja {A, | v € '} uma familia de subconjuntos de

X. Prove que

r(Na) e

vyel yel

10) Dé contra-exemplo que mostre que nao é possivel trocar o simbolo de inclusao C
do exercicio 9 por um sinal de igualdade.

(Sugestao: ver exemplo feito em aula)



